MALI 3 - domaci nikol ze 4. cvideni

Promyslete a ,sepiste” Feseni aspont jedné z nasledujicich dloh:

1. Formulujte Heineho definici spojitosti zobrazeni mezi metrickymi prostory a dokazte, Ze je ekvivalentni
pivodni definici spojitosti z pfednasky (pfednaska 3., 1. niloha) .

2. DokaZte, ze obraz kompaktni mnoZiny pfi spojitém zobrazeni je kompaktni mnoZina (pfednaska 3. 6. loha).

3. DokaZte, Ze
a) uzaviend podmnoZina ipIného metrického prostoru je fiplna (piednaska 4., 15. Gloha);
b) 1iplnd podmnoZina metrického prostoru je uzaviend (pfednaska 4., 13. tloha);
c¢) kompaktni podmnoZina metrického prostoru je Uplna (pfednaska 4., 14. dloha).

A pokud budete mit chut, tak zkuste dokazat ( nebo si najit a pfetist dikaz):

4, Bud' M mnoZina viech posloupnosti relnych &isel x ={x,} , pro které Zxﬁ konverguje.

n=1

o
a) Ukazte, ze d,(x,y)= ‘Z(xn —y)? , x,yeM, x={x,}, y={y,} ma viastnosti metriky
n=1

ro tento metricky prostor se uziva se oznadeni (/2,d okud jste toto uZ nefesili v di 3).
Yy P 2) (P

b) Zkuste ukazat, 7¢ metricky prostor (/2,d, ) je Gplny metricky prostor.



